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ΤΠΟΤΡΓΔΙΟ ΠΑΙΓΔΙΑ΢ ΚΑΙ ΠΟΛΙΣΙ΢ΜΟΤ 
ΓΙΔΤΘΤΝ΢Η ΑΝΩΣΔΡΗ΢ ΚΑΙ ΑΝΩΣΑΣΗ΢ ΔΚΠΑΙΓΔΤ΢Η΢  

ΤΠΗΡΔ΢ΙΑ ΔΞΔΣΑ΢ΔΩΝ 
 

ΠΑΓΚΤΠΡΙΔ΢  ΔΞΔΣΑ΢ΔΙ΢ 2014 
 
Μάθημα :  ΜΑΘΗΜΑΣΙΚΑ ΠΡΑΚΣΙΚΗ΢ ΚΑΣΔΤΘΤΝ΢Η΢  

4-ΩΡΟ ΣΔΥΝΙΚΩΝ ΢ΥΟΛΩΝ  
 
Ημεπομηνία και ώπα εξέτασηρ:  Πέμπτη, 22 Μαΐος 2014  

8:00  – 11:00   
 

ΜΔΡΟ΢ Α΄     ΛΤ΢ΔΙ΢ 
 

1. Να βξείηε ηνλ όγθν νξζνγώληνπ παξαιιειεπηπέδνπ κε κήθνο 4 m, 
πιάηνο 2 m θαη ύςνο 6 m. 
 
Λύση: 

       3V α β γ 4 2 6 48 m  

 

2. ΢ην πην θάησ ξαβδόγξακκα θαίλνληαη ηα κεληαία έμνδα κηαο 

νηθνγέλεηαο. 

 

Να βξείηε: 

(α) Σν πνζό πνπ πιεξώλεη κεληαίσο ε νηθνγέλεηα ζε δάλεηα. 

(β) Σα ζπλνιηθά κεληαία έμνδα ηεο νηθνγέλεηαο. 

Λύση: 

(α)  Η νηθνγέλεηα ζα πιεξώζεη €600. 

(β)  Σα ζπλνιηθά έμνδα ηεο νηθνγέλεηαο είλαη   

(400+200+600+800)=€2000. 
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3. Να βξείηε ην πιήζνο ησλ αλαγξακκαηηζκώλ ηεο ιέμεο  ΑΔΡΙΟ. 

Λύση: 

5Μ =5! =120  

 

4. Έλαο θηεκαηνκεζίηεο ακείβεηαη κε πξνκήζεηα 4% επί ησλ πσιήζεσλ. 

Πόζε πξνκήζεηα ζα πάξεη γηα πσιήζεηο €120000; 

Λύση: 

Πξνκήζεηα =   
4

120000
100

€4800 

 

 

5. Να βξείηε ηε γεληθή ιύζε ηεο ηξηγσλνκεηξηθήο εμίζσζεο:   εθ3x εθ45  

Λύση: 

     3x 180 θ 45 x 60 θ 15    θ
 

 

6. 
Να βξείηε ηελ παξάγσγν  

dy

dx
 ηεο ζπλάξηεζεο:  2y = x -3ζπλx+5  

Λύση: 

2 dy
y = x -3ζπλx+5 = 2x+3εκx

dx
 

 

7. Να βξείηε ηηο ζπληεηαγκέλεο ηνπ θέληξνπ θαη ην κήθνο ηεο αθηίλαο ηνπ  

θύθινπ: 2 2x +(y -3) = 49  

Λύση: 

   
2 2 2x - α + y -β =R         2 2x +(y -3) = 49  

Οη ζπληεηαγκέλεο ηνπ θέληξνπ είλαη Κ(0,3). 

Σν κήθνο ηεο αθηίλαο ηνπ θύθινπ είλαη R=7 
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8. Πόζνπο ηξηςήθηνπο αξηζκνύο κπνξνύκε λα ζρεκαηίζνπκε 

ρξεζηκνπνηώληαο ηα ςεθία 5, 6, 7, 8, 9 αλ 

(α) επηηξέπεηαη ε επαλάιεςε ςεθίνπ; 

(β) δελ επηηξέπεηαη ε επαλάιεςε ςεθίνπ; 

Λύση: 

(α) Δπηηξέπεηαη ε επαλάιεςε ςεθίνπ: 

Φάζεηο Δθαηνληάδεο Γεθάδεο Μνλάδεο 

Σξόπνη 5 5 
 

Μπνξνύλ λα ζρεκαηηζηνύλ    35 5 5  5  125 ηξηςήθηνη αξηζκνί   

(β) Γελ επηηξέπεηαη ε επαλάιεςε ςεθίνπ: 

Φάζεηο Δθαηνληάδεο Γεθάδεο Μνλάδεο 

Σξόπνη 5 4 3 

      Μπνξνύλ λα ζρεκαηηζηνύλ   5 4 3  60  ηξηςήθηνη αξηζκνί 

 

9. 
Να ιύζεηε ην ζύζηεκα:   



x - y = -1

x y = 2
   

Λύση: 









 





2

2

x - y = -1 x = y -1

y(y -1) = 2

y - y = 2

y - y - 2 = 0

(y - 2)(y +1) = 0 y = 2 θαη y = -1

Γηα y = 2 x = 2-1=1     (1,2)

Γηα y = -1 x = -1-1= -2  (-2,-1)

 

 

 

10. Γίλεηαη θώλνο κε γελέηεηξα 13 cm θαη αθηίλα βάζεο 5 cm. 

Να βξείηε: 
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(α)  Σν εκβαδόλ ηεο νιηθήο επηθάλεηαο ηνπ. 

(β)  Σνλ όγθν ηνπ. 

Λύση: 









2 2 2

2 2 2

2

2

ι = π +R

13 = π + 5

π =169 - 25

π =144

π = 144 =12cm

 

 

  2

θΔ = πRι = π 5 13 = 65π cm  

  2 2

νι θ βΔ =Δ +Δ = 65π + π 5 = 65π 25π 90π cm  

 2 2
3πR π π 5 12

V = = =100π cm
3 3
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ΜΔΡΟ΢ Β΄:  

1. Ο πην θάησ πίλαθαο παξνπζηάδεη ηνλ αξηζκό ησλ παηδηώλ πνπ θαηακεηξήζεθαλ κέζα 

ζε θάζε απηνθίλεην θαηά ηε δηάβαζε 40 απηνθηλήησλ από κηα δηαζηαύξσζε.  

 

Αξηζκόο παηδηώλ  ix  0 1 2 3 4 

Αξηζκόο απηνθηλήησλ  if  4 10 13 8 5 

 

Να βξείηε: 

(α) Σελ επηθξαηνύζα ηηκή (xε) ησλ παξαηεξήζεσλ. 

(β) Σελ κέζε ηηκή ( x ) ησλ παξαηεξήζεσλ. 

(γ) Σελ ηππηθή απόθιηζε (ζ ) ησλ παξαηεξήζεσλ. 

 

Λύση: 

ix  
if  i ix f  2

i(x - x)  2

i i(x - x) f  

0 4 0 4 16 

1 10 10 1 10 

2 13 26 0 0 

3 8 24 1 8 

4 5 20 4 20 

 40 80  54 

(α) 
εx = 2  

(β) 


 



i i

i

x f 80
x = 2

f 40
 

(γ) 







2

i i

i

(x - x) f 54
ζ = = = 1,35 1,16

f 40
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2. Έλαο εηζαγσγέαο αγόξαζε από ην εμσηεξηθό απηνθίλεην αμίαο €20000. Πιήξσζε 

€1200 γηα κεηαθνξηθά. Δπίζεο πιήξσζε επηπιένλ 15% πάλσ ζην ζπλνιηθό θόζηνο 

ηνπ απηνθηλήηνπ γηα δηάθνξα άιια έμνδα.   

Να ππνινγίζεηε:  

(α) Πόζα θόζηηζε ην απηνθίλεην ζηνλ εηζαγσγέα. 

(β) Πόζα πξέπεη λα πσιεζεί ην απηνθίλεην γηα λα έρεη θέξδνο 25% ν 

εηζαγσγέαο.  

Λύση: 





(α)  Αμία + Μεηαθνξηθά = 20000 + 1200 = €21200

15
      Δπηπιένλ έμνδα = 21200 = €3180

100

      Κόζηνο = 21200 + 3180 = €24380

25
(β)  Κέξδνο = 24380 = €6095

100

      Σηκή πώιεζεο = 24380 + 6095 = €30475

 

 

 

3. 
Σα Α θαη Β είλαη ελδερόκελα ηνπ ίδηνπ δεηγκαηηθνύ ρώξνπ Ω κε  

1
Ρ Α =

3
,  

3
Ρ Β =

5
  

θαη  
8

Ρ Α Β =
15

. 

Να βξείηε ηηο πηζαλόηεηεο:  

(α)  P(B) ,   (β)  P(A B) ,   (γ)  P(A / B)  

Λύση: 

 
3 2

(α)  P(B) =1-P(B ) =1-
5 5

 

        

5 3 1

1 2 8 5 6 8 3 1
(β)  Ρ Α Β =Ρ Α +Ρ Β -Ρ Α Β = + - = + - = =

3 5 15 15 15 15 15 5
 

 
 

 


1

Ρ Α Β 15(γ)  Ρ Α /Β = = =
2Ρ Β 2

5
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4. 
(α) Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε:  y x εκ2x  

(i) Να βξείηε ηελ πξώηε παξάγσγν 
dy

dx
 ηεο ζπλάξηεζεο. 

(ii) Να βξείηε ηε δεύηεξε παξάγσγν 
2

2

d y

dx
 ηεο ζπλάξηεζεο. 

(β) Να βξείηε ην νινθιήξσκα: 
 

  
 


4

3

2
x 2 x dx

x
  

Λύση: 

       

4

 



 

 
    

 


2

2

3 35 5
4 2 2

3 2 2

(α) y = x εκ2x

dy
(i) = εκ2x +2x ζπλ2x

dx

d y
     (ii)  = 2ζπλ2x +2ζπλ2x - 4x εκ2x = 4ζπλ2x - 4x εκ2x

dx

2 x 2 2 1 x 1
(β)  x +2 x + dx = +2 x - +c = + x - +c

x 5 3 2 x 5 3 x

 

 

5. ΢ην δηπιαλό ζρήκα ην ΑΒΓΓ είλαη νξζνγώλην ηξαπέδην κε Α̂ 90 , Γ̂ 90 , 

ΑΒ 4 cm , BΓ 10 cm  θαη ΓΓ 10 cm . Σν ηξαπέδην ΑΒΓΓ ζηξέθεηαη πιήξε ζηξνθή 

γύξσ από ηνλ άμνλα xy πνπ είλαη παξάιιεινο πξνο ηελ ΑΓ θαη απέρεη 1 cm  από 

απηή. 

Να βξείηε: 

(α) Σν εκβαδόλ ηεο νιηθήο επηθάλεηαο ηνπ ζηεξενύ πνπ παξάγεηαη. 

(β) Σνλ όγθν ηνπ ζηεξενύ πνπ παξάγεηαη. 

Λύση: 

΢ηνηρεία θπιίλδξνπ: 

r=1 cm 

π=8 cm 

 

΢ηνηρεία θόινπξνπ θώλνπ: 

R=11 cm 

ξ=5 cm 

ι=10 cm 

π=8 cm 
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 

 

   

      

       

     



νι δαθη.κηθξόο Κ θνι.θσλ. δαθη.κεγάινο Κ θπι.

2 2 2 2

νι

2 2 2 2

νι

νι

2

νι

(α) Δ Δ Δ Δ Δ

Δ πR πr π R ξ ι πR πr 2πrπ

Δ π5 π1 π 11 5 10 π11 π1 2π1 8

Δ 25π π 160π 121π π 16π

Δ 320π cm

 

 

 

 

   

     



νι θνι.θώλνπ θπι

2 2 2

νι

2 2 2

νι

3

νι

(β) V V V

ππ
V R Rξ ξ πr π

3

π8
V 11 11 5 5 π1 8

3

V 528π cm

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 

Γ 
1 cm 

Γ 
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4 cm 

4 cm 6 cm 

10 cm 
8 cm 


