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ΤΠΟΤΡΓΔΙΟ ΠΑΙΓΔΙΑ ΚΑΙ ΠΟΛΙΣΙΜΟΤ 
ΓΙΔΤΘΤΝΗ ΑΝΩΣΔΡΗ ΚΑΙ ΑΝΩΣΑΣΗ ΔΚΠΑΙΓΔΤΗ 

ΤΠΗΡΔΙΑ ΔΞΔΣΑΔΩΝ 
 

ΠΑΓΚΤΠΡΙΔ ΔΞΔΣΑΔΙ 2010 
 
Μάθημα: ΜΑΘΗΜΑΣΙΚΑ 
 
Ημεπομηνία και ώπα εξέηαζηρ:  Σπίηη, 1 Ιοςνίος 2010 
              7:30 – 10:30 
 
 
 
 
 
 
ηο ηέλορ ηος δοκιμίος επιζςνάπηεηαι ηςπολόγιο  πος  αποηελείηαι  από  
δύο (2) ζελίδερ. 
 
 
ΜΔΡΟ Α΄:  Αποηελείηαι από 10 αζκήζειρ. 

  Να  λύζεηε  και  ηιρ  10 αζκήζειρ.  
  Κάθε  άζκηζη  βαθμολογείηαι με  5  μονάδερ. 

 
 

1) Να βξείηε ην αόξηζην νινθιήξσκα:  x2ρ εκρ e dρ  . 

 

2) Να ππνινγίζεηε ην όξην: 
2ρ

2ρ 0

2εκρ ζπλρ e
lim

ρ

 
. 

 

3) Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε   2f ρ =ρ +4ρ+α . Αλ ην (1, 2)  είλαη ζεκείν ηεο γξαθηθήο 

παξάζηαζεο ηεο ζπλάξηεζεο, λα ππνινγίζεηε ηνλ αξηζκό α. ηε ζπλέρεηα, λα 

πξνζδηνξίζεηε ην αθξόηαην ηεο ζπλάξηεζεο θαη λα ην ραξαθηεξίζεηε. 

 

4) Γίλνληαη νη πίλαθεο: 
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.  

Να δείμεηε όηη: 1Α Α 2Β  . 

 
5) Γίλεηαη ε ηζνζθειήο ππεξβνιή ρς 2 0  . Να βξείηε ηηο ηηκέο ηνπ  β  έηζη ώζηε 

ε επζεία  ς 2ρ β    λα εθάπηεηαη ηεο ππεξβνιήο. 
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6) ε έλα γξαθείν εξγάδνληαη 5 άλδξεο θαη 6 γπλαίθεο.  

a) Να βξείηε κε πόζνπο ηξόπνπο κπνξεί λα επηιεγεί κία ηξηκειήο επηηξνπή 

από ηα άηνκα πνπ εξγάδνληαη ζην γξαθείν. 

b) Να βξείηε ζε πόζνπο από απηνύο ηνπο ηξόπνπο ε επηηξνπή απνηειείηαη 

από άηνκα ηνπ ηδίνπ θύινπ. 

 

7) Γίλνληαη νη θακπύιεο 2ς 4ρ  θαη ρς 2 . Να ππνινγίζεηε ην εκβαδόλ ηνπ 

ρσξίνπ πνπ πεξηθιείεηαη από ηηο δπν θακπύιεο, ηελ επζεία ρ 4  θαη ηνλ άμνλα 

ησλ ρ. 

 

8) Γίλνληαη νη θύθινη:   2 2Κ : ρ ς 4   θαη   2 2Λ : ρ ς 8ρ 4ς 12 0     . Να 

βξείηε ηελ θαξηεζηαλή εμίζσζε ηνπ γεσκεηξηθνύ ηόπνπ ησλ ζεκείσλ   ρ,ς  

ηνπ επηπέδνπ, ησλ νπνίσλ ε δύλακε ηνπο σο πξνο ηνλ θύθιν  Λ  είλαη 

δηπιάζηα από ηε δύλακε ηνπο σο πξνο ηνλ θύθιν  Κ .  

 

9) Έζησ  Ω α, β, γ, δ  ν δεηγκαηηθόο ρώξνο ελόο πεηξάκαηνο ηύρεο θαη ηα 

ελδερόκελα ηνπ  Κ α, β, γ  θαη  Λ β, γ, δ . πκβνιίδνπκε κε  1Δ α , 

 2Δ β ,  3Δ γ  θαη  4Δ δ . Αλ είλαη    2 3Ρ Δ Ρ Δ ,  
1

P Κ
3

  θαη 

 
4

P Λ
5

 , λα ππνινγίζεηε ηηο πηζαλόηεηεο  1Ρ Δ ,  2Ρ Δ  θαη  4Ρ Δ . 

 
10) α) Να δηαηππώζεηε ην Θεώξεκα Μέζεο Σηκήο ηνπ Γηαθνξηθνύ Λνγηζκνύ. 

 β) Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε    f ρ ρ ρ, ρ 1, 4   . Να βξείηε αξηζκό  μ 1, 4  

     έηζη ώζηε λα ηθαλνπνηείηαη ην ζπκπέξαζκα ηνπ Θεσξήκαηνο Μέζεο Σηκήο 

     γηα ηελ ζπλάξηεζε  f. 

 

 

ΜΔΡΟ Β΄:  Αποηελείηαι από 5 αζκήζειρ. 

  Να  λύζεηε  και  ηιρ  5 αζκήζειρ.  

  Κάθε  άζκηζη  βαθμολογείηαι με  10   μονάδερ. 

 

1) Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε  
2ρ 4ρ 4

f ρ
ρ 4

 



. Αθνύ βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ ηεο, ηα 

ζεκεία ηνκήο ηεο κε ηνπο άμνλεο, ηα ηνπηθά αθξόηαηά ηεο, ηα δηαζηήκαηα 

κνλνηνλίαο ηεο θαη ηηο αζύκπησηέο ηεο, λα ηελ παξαζηήζεηε γξαθηθά. 
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2) Αλ 
π
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 ,  

λα ππνινγίζεηε ηα:  Α,  Α Β   θαη  Β. 

 

3) Γίλεηαη ε έιιεηςε 

2

2

2

2

ρ ς
1

α β
  , κε α β , θαη ζεκείν  Ρ αζπλζ,βεκζ  πάλσ ζε 

απηή.  

a) Nα δείμεηε όηη ε εμίζσζε ηεο θάζεηεο ηεο έιιεηςεο ζην ζεκείν Ρ είλαη: 

 2 2αεκζ ρ βζπλζ ς α β εκζζπλζ     . 

b) Αλ ε θάζεηε ηεο έιιεηςεο ζην Ρ ηέκλεη ηνλ άμνλα ησλ ς ζην ζεκείν Β, λα 

βξείηε ηελ εμίζσζε ηεο θακπύιεο ζηελ νπνία αλήθεη ν γεσκεηξηθόο ηόπνο 

ηνπ κέζνπ Μ ηνπ επζπγξάκκνπ ηκήκαηνο ΡΒ θαζώο ην Ρ θηλείηαη πάλσ ζηελ 

έιιεηςε.  

 

4) Έλα δνρείν 1Γ  πεξηέρεη 40 ιαρλνύο κε αξηζκνύο 1, 2, 3, , 40 . Παίξλνπκε 

ηπραία 10 ιαρλνύο από ην 1Γ  θαη ηνπο ηνπνζεηνύκε ζε θελό δνρείν 2Γ .  

Να ππνινγίζεηε ηελ πηζαλόηεηα ησλ ελδερνκέλσλ:  

Α: «ην 2Γ  πεξηέρεη ην ιαρλό κε αξηζκό 34». 

Β: «ην 2Γ  πεξηέρεη κόλν ιαρλνύο κε άξηην αξηζκό».  

Γ: «ην 2Γ  πεξηέρεη 6 ιαρλνύο κε άξηην αξηζκό θαη 4 κε πεξηηηό αξηζκό». 

 

5) Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε  
2

2ρ

1 ρ
f ρ

e


 ,  ρ R .  

a) Να απνδείμεηε όηη ε ζπλάξηεζε  f  είλαη γλεζίσο θζίλνπζα θαη όηη ζηξέθεη ηα 

θνίια ηεο πξνο ηα πάλσ, ζην πεδίν νξηζκνύ ηεο. 

b) Να δείμεηε όηη γηα θάζε α, β R , κε α β , ηζρύεη ε ζρέζε:  
2

2 α β

2

1 α
e

1 β





. 

c) Να ππνινγίζεηε ην νινθιήξσκα:  
2

0
f ρ dρ . 
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