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2021 | Απρίλιος | Φάση 3 | �ιαγωνίσµατα Επανάληψης 
 

 

 

Συνεργαζόµενοι Εκπαιδευτικοί–Φροντιστές 
Σελ.1/3 

 

ΑΛΓΕΒΡΑ (�ΙΑΓΩΝΙΣΜΑ 1) 

Β' Γενικού Λυκείου 
Γενικής Παιδείας 

 

Μ. �ευτέρα 26 Απριλίου 2021 | �ιάρκεια Εξέτασης: 3 ώρες 

 
ΘΕΜΑΤΑ 

ΘΕΜΑ Α 

 

Α1. Να	αποδει	ξετε	ο	τι	ε	να	πολυω	νυμο		 	 	 	 	 	 	 	 	 �	 	 	 	 	 	 � 	 		 	 � 	 	 	 	 	 	 	 	 � 	 	 	 	 	P(x)	ε	χει	παρα	γοντα	το		 �	 	 		 	 	 	 	 � 	 	 	 	 	 	 	 	 	x – ρ	αν	και	μο	νο	αν		 	 	 	 	 		 	 	 � 	 	 	 	 	 	

το ρ	ει	ναι	ρι	ζα	του		 	 �	 	 			 	 �	 	 		 	 	 	P(x),	δηλαδη		 	 	 	 	 	 � 	αν	και	μο	νο	αν		 	 		 	 			 	 � 	 	 		 	 	P(ρ) = 0. 

(Μονάδες 8) 

 

Α2. Πότε μία συνάρτηση f με πεδίο ορισμού το Α λέγεται περιοδική στο Α; 

(Μονάδες 7) 

 

Α3. Σε	κα	θε	μι	α	απο		τις	παρακα	τω	προτα	σεις	 	 		 	 � 	 	 		 	 �	 		 	 	 � 		 		 		 	 	 	 	 	 � 	 	 		 	 	 	 	 � 	 	 		 ,	να	γρα	ψετε	στη	κο	λλα	σας	τον	αριθμο			 	 		 	 	 � 	 	 	 	 		 	 	 		 	 � 	 	 	 		 	 	 		 	 	 		 	 		 	 	 � 	

που	αντιστοιχει		και	δι	πλα	το	γρα	μμα		 	 	 		 	 	 		 	 	 		 	 	 �	 	 	 			 	 �	 	 	 		 	 		 	 	 � 	 	 	 	(Σ) αν	θεωρει	τ	 	 		 	 	 	 	 	 �	 ε την	προ	ταση	σωστη		 	 	 � 	 	 	 	 		 	 	 	 	 � ,	η		το		 � 	 	 	 	

γρα	μμα		 	 	 � 	 	 	 	(Λ)	αν	θεωρει	τ	 	 		 	 	 	 	 	 �	 ε	ο	τι	η	προ	ταση	ει	ναι	λανθασμε	νη	 � 	 			 		 	 	 � 	 	 	 	 		 	 �	 	 			 	 	 	 	 	 	 	 � 	 	 .  

i. Για κάθε γωνία α ισχύει: 2 2συν2 ημ συν .α α α= −  

ii. Για κάθε γωνία α ισχύει: ημ 2ημ συν
2 2

x x

x = ⋅ . 

iii. Η συνάρτηση ( ) ( )2συν 3 4 f x x= − + έχει ελάχιστη τιμή το 2. 

iv. Το μηδενικό πολυώνυμο έχει βαθμό μηδέν. 

v. Η συνάρτηση ( ) συν  f x x= είναι γνησίως αύξουσα στο [0, π]. 

(Μονάδες 10) 
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Συνεργαζόµενοι Εκπαιδευτικοί–Φροντιστές 
Σελ.2/3 

 

ΘΕΜΑ Β 

 

Αν 
12

ημ
13

α =  και 
3

συν
5
 β =  με 

2
 

π

α π< <  και 
3

2
2

 
π

β π< <  τότε να υπολογίσετε: 

B1. Το	συνημι	τονο	της	γωνι	ας		 	 		 	 	 	 	 	 �	 	 	 	 		 	 	 		 	 	 	 �	 	 	α	και	το	ημι	τονο	της	γωνι	ας		 	 			 	 		 	 	 �	 	 	 	 		 	 	 		 	 	 	 �	 	 	β. 

(Μονάδες 5) 

 

B2. Το ημίτονο της γωνίας α + β. 

(Μονάδες 6) 

 

B3. Το συνημίτονο της γωνίας α – β. 

(Μονάδες 6) 

 

B4. Την εφαπτομένης της γωνίας α + 2β. 

(Μονάδες 8) 

 

 

ΘΕΜΑ Γ 

 

Δίνεται η συνάρτηση ( )
1

συν με 
2

 ,  ,f x α x β α β
 

= ⋅ + ∈ 
 

R . 

Αν	 η	 γραφικη		 παρα	σταση	 της	 συνα	ρτησης		 	 	 	 	 	 	 	 	 		 	 � 	 	 	 	 	 � 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 � 	 	 	 	 	 	 	 ƒ	 διε	ρχεται	 απο		 τα	 σημει	α		 		 �	 	 	 	 	 		 	 	 	 � 	 	 	 	 	 	 	 	 	 �	 	 Α(π, 4) και 

Β(–2π, 6)	το	τε	 	 � 	 	 : 

 

Γ1. Να δείξετε ότι α = –2 και β = 4. 

(Μονάδες 7) 

 

Γ2. i. Να βρείτε την περίοδο, τη μέγιστη και την ελάχιστη τιμή της f. 

ii. Να σχεδιάσετε την γραφική παράσταση της f σε διάστημα [0, 10π]. 

(Μονάδες 4+4) 

 

Γ3. Να υπολογίσετε τη τιμή της συνάρτησης f για 
80

3

π

x = . 

(Μονάδες 5) 
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Συνεργαζόµενοι Εκπαιδευτικοί–Φροντιστές 
Σελ.3/3 

 

Γ4. Να λυθεί η εξίσωση ( ) 5f x = . 

(Μονάδες 5) 

 

 

ΘΕΜΑ � 

 

Δίνεται το πολυώνυμο ( ) 3 2
 , P x x βx γx δ= + + + όπου , ,  β γ δ ∈R  για το οποίο ισχύουν 

τα παρακάτω: 

• Το P(x) έχει παράγοντα το 1.x −  

• H αριθμητική τιμή του πολυωνύμου Ρ(x) για 3 x = είναι ίση με 2. 

• Τα υπόλοιπα των διαιρέσεων ( ) ( )2:  P x x − και ( ) ( )2:  P x x +  είναι ίσα. 

 

Δ1. Να αποδείξετε ότι: ( ) 3 2
2 4 5.P x x x x= − − +  

(Μονάδες 7) 

 

Δ2. Να βρείτε τα κοινά σημεία της γραφικής παράστασης της πολυωνυμικής 

συνάρτησης ( )    y P x= και της ευθείας 1 .y x= −  

(Μονάδες 6) 

 

Δ3. Αν π(x) και υ(x) είναι αντίστοιχα το πηλίκο και το υπόλοιπο της διαίρεσης του 

πολυωνύμου ( )P x  με το πολυώνυμο ( ) ( )2
3 2Q x x x= − +  να λυθεί η ανίσωση: 

( )
2 1

  
( )

x

υ x π x

<  

(Μονάδες 6) 

 

Δ4. Να λύσετε την εξίσωση: 
( ) 3 3

1
( )

P x x
x

Q x

+ −

= −  

(Μονάδες 6) 

 

 

Εύχομαι επιτυχία ! 
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Συνεργαζόµενοι Εκπαιδευτικοί–Φροντιστές 
Σελ.1/ 4 

 

ΑΛΓΕΒΡΑ (�ΙΑΓΩΝΙΣΜΑ 2) 

Β' Γενικού Λυκείου 
Γενικής Παιδείας 

 

Μ. �ευτέρα 26 Απριλίου 2021 | �ιάρκεια Εξέτασης: 3 ώρες 

 
ΘΕΜΑΤΑ 

ΘΕΜΑ Α 

 

Α1. Να	αποδει	ξετε	ο	τι	ε	να	πολυω	νυμο		 	 	 	 	 	 	 	 	 �	 	 	 	 	 	 � 	 		 	 � 	 	 	 	 	 	 	 	 � 	 	 	 	 	P(x)	ε	χει	παρα	γοντα	το		 �	 	 		 	 	 	 	 � 	 	 	 	 	 	 	 	 	x – ρ	αν	και	μο	νο	αν		 	 	 	 	 		 	 	 � 	 	 	 	 	 	

το ρ	ει	ναι	ρι	ζα	του		 	 �	 	 			 	 �	 	 		 	 	 	P(x),	δηλαδη		αν	και	μο	νο		 	 	 	 	 	 � 		 	 		 	 			 	 � 	 	 	αν P(ρ) = 0. 

(Μονάδες 8) 

 

Α2. Πότε μία συνάρτηση f με πεδίο ορισμού το Α λέγεται περιοδική στο Α; 

(Μονάδες 7) 

 

Α3. Σε	κα	θε	μι	α	απο		τις	παρακα	τω	προτα	σεις	 	 		 	 � 	 	 		 	 �	 		 	 	 � 		 		 		 	 	 	 	 	 � 	 	 		 	 	 	 	 � 	 	 		 ,	να	γρα	ψετε	στη	κο	λλα	σας	τον	αριθμο			 	 		 	 	 � 	 	 	 	 		 	 	 		 	 � 	 	 	 		 	 	 		 	 	 		 	 		 	 	 � 	

που	αντιστοιχει		και	δι	πλα	το	γρα	μμα		 	 	 		 	 	 		 	 	 		 	 	 �	 	 	 			 	 �	 	 	 		 	 		 	 	 � 	 	 	 	(Σ)	αν	θεωρει	τ	 	 		 	 	 	 	 	 �	 ε την	προ	ταση	σωστη		 	 	 � 	 	 	 	 		 	 	 	 	 � ,	η		το		 � 	 	 	 	

γρα	μμα		 	 	 � 	 	 	 	(Λ)	αν	θεωρει	τ	 	 		 	 	 	 	 	 �	 ε	ο	τι	 � 	 		η	προ	ταση	ει	ναι	λανθασμε	νη	 		 	 	 � 	 	 	 	 		 	 �	 	 			 	 	 	 	 	 	 	 � 	 	 . 

i. Για κάθε γωνία α ισχύει: 2 2συν2 ημ συν .α α α= −  

ii. Για κάθε γωνία α ισχύει: ημ 2ημ συν
2 2

x x

x = ⋅ . 

iii. Η συνάρτηση ( ) ( )2συν 3 4 f x x= − + έχει ελάχιστη τιμή το 2. 

iv. Το μηδενικό πολυώνυμο έχει βαθμό μηδέν. 

v. Η συνάρτηση ( ) συν  f x x= είναι γνησίως αύξουσα στο [0, π]. 

(Μονάδες 10) 
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Συνεργαζόµενοι Εκπαιδευτικοί–Φροντιστές 
Σελ.2/ 4 

 

ΘΕΜΑ Β 

 

Αν 
12

ημ
13

α =  και 
3

συν
5
 β =  με 

2
 

π

α π< <  και 
3

2
2

 
π

β π< <  τότε να υπολογίσετε: 

B1. Το	συνημι	τονο	της	γωνι	ας		 	 		 	 	 	 	 	 �	 	 	 	 		 	 	 		 	 	 	 �	 	 	α και το	ημι	τονο	της	γωνι	ας		 		 	 	 �	 	 	 	 		 	 	 		 	 	 	 �	 	 	β. 

(Μονάδες 5) 

 

Θεωρούμε τη συνάρτηση 1 συν ημ( )f x x x= − +  

Β2. Να βρείτε το πεδίο ορισμού της f. 

(Μονάδες 5) 

 

Β3. Να μελετήσετε τη μονοτονία της f., στο διάστημα 0
2
,

π 
 
 

. 

(Μονάδες 6) 

 

Β4. Να δείξετε ότι για κάθε [ ]0,x π∈  ισχύει 0 2 1( )f x≤ ≤ + . Αρκεί αυτή η 

ανισότητα, για να πούμε με βεβαιότητα ότι 0
min
f =  και 2 1

max
f = + ; 

Δικαιολογήστε την απάντησή σας. 

(Μονάδες 8) 

 

 

ΘΕΜΑ Γ 

 

Δίνεται η συνάρτηση ( )
1

συν με 
2

 ,  ,f x α x β α β
 

= ⋅ + ∈ 
 

R . 

Αν	 η	 γραφικη		 παρα	σταση	 της	 συνα	ρτησης		 	 	 	 	 	 	 	 	 		 	 � 	 	 	 	 	 � 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 � 	 	 	 	 	 	 	 ƒ	 διε	ρχεται	 απο		 τα	 σημει	α		 		 �	 	 	 	 	 		 	 	 	 � 	 	 	 	 	 	 	 	 	 �	 	 Α(π, 4) και 

Β(–2π, 6)	το	τε	 	 � 	 	 : 

 

Γ1. Να δείξετε ότι α = –2 και β = 4. 

(Μονάδες 7) 
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Συνεργαζόµενοι Εκπαιδευτικοί–Φροντιστές 
Σελ.3/ 4 

 

Γ2. i. Να βρείτε την περίοδο, τη μέγιστη και την ελάχιστη τιμή της f. 

ii. Να σχεδιάσετε την γραφική παράσταση της f σε διάστημα [0, 10π]. 

(Μονάδες 4+4) 

 

Γ3. Nα υπολογίσετε τη τιμή της συνάρτησης f για 
80

3

π

x = . 

(Μονάδες 5) 

 

Γ4. Να λυθεί η εξίσωση ( ) 5f x = . 

(Μονάδες 5) 

 

 

ΘΕΜΑ � 

 

Δίνεται το πολυώνυμο ( ) 3 2
 , P x x βx γx δ= + + + όπου , ,  β γ δ ∈R  για το οποίο ισχύουν 

τα παρακάτω: 

• Το P(x) έχει παράγοντα το 1.x −  

• H αριθμητική τιμή του πολυωνύμου Ρ(x) για 3 x = είναι ίση με 2. 

• Τα υπόλοιπα των διαιρέσεων ( ) ( )2:  P x x − και ( ) ( )2:  P x x +  είναι ίσα. 

 

Δ1. Να αποδείξετε ότι: ( ) 3 2
2 4 5.P x x x x= − − +  

(Μονάδες 7) 

 

Δ2. Να βρείτε τα κοινά σημεία της γραφικής παράστασης της πολυωνυμικής 

συνάρτησης ( )    y P x= και της ευθείας 1 .y x= −  

(Μονάδες 6) 

 

Δ3. Aν π(x) και υ(x) είναι αντίστοιχα το πηλίκο και το υπόλοιπο της διαίρεσης του 

πολυωνύμου ( )P x  με το πολυώνυμο ( ) ( )2
3 2Q x x x= − +  να λυθεί η ανίσωση: 

( )
2 1

  
( )

x

υ x π x

<  

(Μονάδες 6) 
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Συνεργαζόµενοι Εκπαιδευτικοί–Φροντιστές 
Σελ.4/ 4 

 

Δ4. Να λύσετε την εξίσωση: 
( ) 3 3

1
( )

P x x
x

Q x

+ −

= −  

(Μονάδες 6) 

 

 

Εύχομαι επιτυχία ! 

 

 


