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A4.  a)Adfoc,

OEMA B

B1. H f mopaywyicwun oto
o f'(x)=(1+ x)' e +( )' =e*—(1+x)-e"=-xe* <0

v kaBe X >0 kot 1 ooTfta ioyvel povo yio X =0

Apa T yvnolog pdivovca 6to [0,+oo) kot ot 0éon X =0 1 f wapovcidlet

(ohkd) péyioto to F(0)=1
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H f' napayoyioym oto [0,+00) pe
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f"(x) =(—xe’x) =—e " +xe " =(x-1)-e, x>0
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Apan f kol oto [0,1] karkopeisto [1,+x).
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H f yw x=1 napovgot punipkar M| 1,— | elvat o o COUTTG.
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B2. m (1+x)-e™ =

[Tivakag petaforadv g % P mopdoToon
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B3. Hovuvipmon fog o

Emopévamg npﬁ%

Apa A 1, +oo Kou 0 TOUTO \

(fog)(x) =(1+g >

N 1+Inx 1+Inx
, X1

1+Inx
X

B4. To (ntoduevo epPaodov eivarl E = I

Opwg 1+Inx > 0y10 k6B x € [L,1]agod Inx >0y x =1
Apa
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A A A
E:J.1+Inxdx:J£dx+J.ln—de
1 X 1X 1 X
A , lk ,
:j(lnx) dx+—j2(|nx) -Inx dx
1 21
v 1 27 1 2
=[Inx], +E[(Inx) l =InA+= A
[péner :
3 1 2 3 2
E:§c>1nk+§(lnx) =5 2Ink+(Ink ) +2InA-3=0
Av Inh =« éovue k% + 2Kk —
Apa
InA =
M
OEMAT
I't. ’Eo A(Xo,f )) TO onuelo Kol €:y

TOREVNG G ALTO.

- — X, +d a-(ex° +1)—x0(ex° +1)<:>
-0 —X,ta=0-e° +a—X,e° —X, &
—e™ —0e™ +x,e™ :0<:>(—1—0L+x0)-ex° =0
Apa
-l-a+x,=0&x,=1+a
H f mapayoyioiun tovidyiotov 2 popéc 6to R pe f'(x) =e" +1 ko
f"(x)=¢e*>0 ya kGbe x € R emopévargn f xvptioto R .
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Apa n epantopév (8) ¢ C,; PBploketar kdtow and avtyv pe e&aipeon to
onueio emoms.
Aniadn n e&lomon epantopévng g C; oto A dev €xet dAlo kowvd onpeio pe

aLTH).
2.
o Encidn f'(x)=€"+1>0 yuwkabe x e R, n f eivar yvijoiogavgovoo
oto R
o lim f(x) = lim (e* +x—a)=
o lim f(x)=lim (¢ +x-a)=

X—>+00 X—>+00

Apo f(R) =( lim f (x), lim f

To 0ef(R) xon f yvnoioged , emopévas 1 e&iowon f(x) =0 éet
axpPog po Aon X, € X

3.  Ioyoe f(x,)=e"

H (1) ypdoetan f'(XO) <f < oc) TOV 1oYVEL S10TL X, < & < 0L Kol

' yvnoimg avéovoa epdcovn f kuptr oo R

4.
a) Tukébe xeR, g(ex)—g(a—x)SO

‘Eot® h(X):g(eX)—g(a—x), xeR.

To X = X,, h(XO):g(eXO)—g(a—xo):g(eXO)—g(eXO):0
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Apa h(x)<h(X,), xeR mov onpaivet dttn h ya X = X, mapovoralet
HEYIoTO, Elvar mapaywyioun 6° avTo Kol To X, &ivol eomTEPKO oNUEo TOV
ediov 0pIoHOD TNG.

Soupmvo pue to ©.Fermat h'(xo) =0.

h'(x)= g’(ex)-eX +0'(a—x)

Apa
h'(x,)=0<>g'(e*)e +g'(a—x,)=0

eg(e)(er+1)=0=g'(e°)=
Enopévac 1 epantopévn g C_ 6

elvor yvnoimg ebivovoa, @

(e*) < g'(er) <0

n uov w VETOIL GTOV TTIVOKOL TTOV
x _m \

0 | o F O

g(x) N \

eivon wapdAnin otov X'X.

)

™me ¢’ ka

Apan gyvnoing abEéovoa 6to (—oo, e’ } Kol M gyvnoing edivovca 6to

o)
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OEMA A
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(f (x) —LJ -ef(x)_ 2 = qux
2
YpAapeTOL %
[ef(x)zj = (GUVX),
Apa
o) 2
INa x=0n (1)
Enopévac e *

Q%

A2. HTf no yiown oto g’n \

, (vax)' XGUVX — NUX ( T n}
f = = , -,
(X)=x+ ~ L s

OoLVX OoLVX

Ioybel f'(O) =0 ka1 ovvx >0 o7o (—%,gj

Apkel va amodei&ovpe 6tin X =0 givar povadikn pila kot 6T cuveyewn 0Tt

f'(x) > 0010 SiboTNH (—%,OJ ko f'(x) < 0ot0 StdoTpa (O,gj
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jn omoia £xel mpopoavn pila tnv

i

(P'(X) = OLVX — XNUX —GLVX = —XN

e 'Ecto ¢(x)=Xo0vX —npx, X e(—g,

N

N

NS

X =0 ko glval Topaywyioun 6to (—

afvovtol 6Tov TapaKdTo Tivako

2| =

RN\ :? >
N

o Toxa0e —%<X<O woywerl 9(x)>¢(0) = o(x)>0

e To KOs O<X<g el (0)>o(x) = @(x)<0
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Emopévag yia kdbe X € (—g gj Exovpe :

. f’(x):0<:>(p(x)=0<:>(p(x)=0<:>x=0

OoLVX

: 9(x) T
e f(x)>0 0 0 -Tcx<0
(x)> &> < o(x)>0e 5 <X<

. f’(x)<0<:>%<0<:>(p(x)<0<:>x> Q
N

X i T
5 N\% :
GEECOA
f(x)
Apa 670 8146 f ywnoiog oméoucoc KOLGTO O n f etvan

yvnoing edivovoa cuvendcn Ty X =0 mapo W [i€ va&uco LEYLOTO TO

Ynpueioon:
Mmopovoape vo fpovue wny ! Ocswpnoope ™ (p( ) XGUVX —NUX KOl
Bpnkape 1o TPOGNUO NG, pelaleton oto epOTNUA A3
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- (x?
A3. XIIT nux =0 kot !(I_r)lgf( )-)!I_g{;ﬂﬂ(cvvx)J:O
Soupmva pe tov kavova tov D Hospital éxovpe
lim X~ Jim (n1x) = li Ouvx = I|m csuv
x—0" (X) x—0" f'(X) x—0" XOUVX —TMNUX x>0 OLVX — nux
oLVX
AMG lim cuv?x =ovv?0 =1 ko lim (xovvx
x—0" x—0"
Kol Xouvx —nux <0 oto ( j (epoTNU
omote lim—— =—w
x=0" XGLVX — NUX
Apa lim ™2 — Jim covix =1-(—0)=—
P x—>o+f(x) x—>0° x N —NUX
A4, f yiu x=0 napovct&%&%mo 0 f(0)=

ue undév, oot n wotntogtnv (1) wyvetl udévo yuoo X =0.

Enopévmg
% I %X %
Ih(x)dx>0<:>_|(e 2 —cmvx]dx>0<:>‘|.e 2dx—_[csvvxdx>0
0 0 0 0
oo % %X o
<:>je 2dX>J‘cn)vxdx<:>je 2 dx [nux]o/zmlgzE
0 0 0

TA OEMATA ITIPOOPIZONTAI I'TA AITOKAEIXTIKH XPHXH THX ®PONTIZXTHPIAKHX MONAAAX ‘ XEAIAA: 10 AITO 10




	Ημερομηνία: Σάββατο 21 Απριλίου 2018
	Διάρκεια Εξέτασης: 3 ώρες
	ΘΕΜΑ Α
	Α1.  Απόδειξη σχολικού βιβλίου σελίδα 217
	Α2.  Ορισμός σχολικού βιβλίου σελίδα 15
	Α3.  Σχολικό βιβλίο σελίδα 76 μόνο η διατύπωση του θεωρήματος που βρίσκεται στο πλαίσιο.
	Α4. α)Λάθος, β) Λάθος, γ) Σωστό, δ)Λάθος, ε) Λάθος
	ΘΕΜΑ Β
	Β1. Η   παραγωγίσιμη στο   με
	Η   για x=1 παρουσιάζει καμπή και   είναι το σημείο καμπής.
	αφού
	Β4. Το ζητούμενο εμβαδόν είναι
	Όμως  για κάθε  αφού  για
	Άρα
	Αν   έχουμε
	Άρα
	ΘΕΜΑ Γ
	Άρα
	Γ2.
	Επειδή   για κάθε  , η   είναι γνησίως αύξουσα
	και
	Άρα
	Γ4.
	α)  Για κάθε  ,
	Για  ,
	Το πρόσημο της   και η μονοτονία της   φαίνεται στον πίνακα που ακολουθεί
	ΘΕΜΑ Δ
	Άρα
	Για   η   γίνεται :
	Ισχύει   και   στο
	Το πρόσημο της   και η μονοτονία της   φαίνονται στον παρακάτω πίνακα
	Άρα  γνησίως φθίνουσα στο
	Σημείωση:
	Αλλά   και
	Επομένως

